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SISTEMES LINEALS AMB DUES INCOGNITES

1.DISCUSIO DE SISTEMES
2.SISTEMES COMPATIBLES DETERMINATS
3.SISTEMES COMPATIBLES INDETERMINATS

DISCUSIO i RESOLUCIO DE SISTEMES

En tota equacio lineal ax+by=c elspunts(x,y) pertanyen
a una mateixa recta que expressada en forma explicita té per
equacio:

y=mx+n on méslapendent in el terme independent

Primer cas:

Si dues rectes tenen la mateixa pendent m i el mateix terme
independent n aleshores coincideixen i la seva interseccié son tots
els punts de la recta. En aquest cas direm que el sistema lineal
format per les dues equacions és compatible indeterminat S .C .1
amb infinites solucions

que en funcié d’un parametre t son:

x=t
y=mt+n

Ex.1

L _ X + y = 2
Discutiu i resoleu el sistema:

2x + 2y = 4

Solucio:
Primerarecta y=-x+2 m=-1ln=2
Segonarecta y=-x+2 m=-ln=2

Sistema compatible indeterminat S. C. I.

>
I
—~

(infinites solucions ) Solucions: {
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Segon cas:
Si dues rectes tenen la mateixa pendent m i diferent terme
independent n aleshores les rectes son paral-leles i la seva
interseccio no dona cap resultat. En aquest cas el sistema format
per les dues equacions és incompatible S. I. amb cap solucio.

Ex.2

L _ X + y = 2
Discutiu i resoleu el sistema:

2x + 2y = 8

Discussio:
Primera recta y=-x+2 m=-1 n=2
Segona recta y=-x+4 m=-1 n=4

Sistema incompatible S. I. ( cap solucio )

Tercer cas:

Si dues rectes tenen diferent pendent m aleshores les rectes es
tallen en un sol punt i el sistema és compatible determinat S. C. D.
amb Unica solucié i1 per determinar aquesta solucio s’utilitzen els
metodes de: Substitucio  Reduccié  Igualacio

Ex.3 I

3x + 2y = 3
Discutiu i resoleu el sistema: {

-Xx + y = -1
Discussio:
Primera recta y=-3/2x+3/2 m=-3/2
Segona recta y=x-1 m=1

Sistema compatible determinat S. C. D. (Unica solucio )

RESOLUCIO:
a) Meétode de substitucio
Aillem la variable y de I’equacio més facil y=x-1

La substituim a I’altra equacio 3x +2y=3; 3x+2(x—-1)=3
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Resolem I’equacié 3x+2x-2=3 bx=5

Substituim el valor de x a I’equacié més facil
y=x-1 y=1-1 y=0

Solucié:{
y=0

b) Metode d’igualacio
Aillem la mateixa variable de les dues equacions

y=x-1
-3x 3
Igualem segones parts > + > =x-1
Resolem I’equacio  -3x+3 = 2x -2 -5x =-5

Substituim el valor de x a I’equacié mes facil
y=x-1 y=1-1 y=0

Solucié:{
y=0

c) Métode de reduccio

o 33X + 2y
Multipliquem la segona per 3 {

-3x + 3y

Sumem les equacions per eliminar la x, 5y

Calculem la variable y y=0

x=1

x=1
= 3
= -3
0
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Substituim el valor de y a una de les equacions
0=x-1

y=x-1

Solucié:{

x=1

eRESOLUCIO GRAFICA

1.DISCUSIO DE SISTEMES

Sl

Discutiu els seglents sistemes:

X + y = 2 Sol. 3x + 2y = 3 Sol.
LL{ SCD 12{: SCD
2x -y =1 -Xx + y = -1
2x + y = 3 |Sol X - y =5 Sol.
L&{ SCD 14.{ SCD
-X + y = -3 2x + 2y = 2
X + y = 2 |Sol 3x + 2y = 3 |Sol
1-5-{ , o = 4 |59 |16 SCI
X + 2y = ®lTx -2y = 1
3 3
RAONAMENT
3X+2y=3 y=_—3x+§
2y 1 — _23 % —> m;=mo Ny #= Ny
— X =——=—— .
3 3 y="75%5
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2X 8y 12 | Sol. X - y = 5 | Sol.
1-7-{ SClI 1-8-{ SClI
- X 4y -6 -2x + 2y = -10
{ X y 12 | Sol. 3x + 2y = 5 |Sol
1.9. S| S|
1.10.
2X 2y 4 {-x ~ 2y = 1
3 3
2X 8y = 6 |Sol. |1.12. Sol.
1-11-{ SI X - y =5 SI
-X + 4y = -6 {
-2x + 2y = 15
RAONAMENT
X - y = 5 y=X-35
{ - 15 -»>m=m, Ny # Ny
—2Xx + 2y = 15 y=X+7

— S,

2.SISTEMES COMPATIBLES DETERMINATS

Resoleu:
X y = 2 2.1. Sol.

2.1. { x=1, y=1

2X y = 1

3X 2y = 3 2.2. Sol.
2.2. { x=1, y=0

- X y = -1

2X y = 3 2.3. Sol.
2.3. { x:2’y:-1

- X y = -3
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X - y =5 2.4. Sol.
2.4.{

X=3, y=-2
2x + 2y = 2
x +y = 1 2.5. Sol.
2.5. { X:O’ y:]_
2x -y = -1
Metode de substituci6
x +y = 1 y=-—x+1 y=—Xx+1 y=1
— — -
2x -y = -1 2X—(—x+1) =-1 x=0 x=0

X -y = 3 2.6. Sol.
x=4,y=1

4 - 3y = 5 2.7. Sol.
x=2,y=1

|
{
{

2.8. X=-2, y=3
X + 2y = 0
5x -y = 3 2.9. Sol.
2.9. x=1, y:2
2x - 2y = -2
3Xx + 2y = 5 2.10. Sol.
2.10. { x=1,y=1
x + y = 8

Metode d’igualacio
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{ 3Xx + 2y = 5 y:5—3x 5_3X:8—7x {le
— 2 9 2 —

x + y =28 y=8-7x y=8-7x y=1

X + y = 7 2.11. Sol.
2.11. { x=10, y=-3

2x -y = 23

5x - o6y = 3 2.12. Sol.
2.12. { X=3, y:2

x - 2y = 17

2x + y = 9 2.13. Sol.
2.13. { x=4,y=1

X -y = 3

3X + y = 6 2.14. Sol.
2.14. { X:l’ y:3

2x - 3y = -7

X -y = -5 2.15. Sol.
2.15. { x=-1, y=2

2x + y = 0
Metode de reduccio

3 -y = -5 6x—2y=-10
{ — { y —  (sumand) —
2x + y = 0 —-6x-3y=0
x=-1
-Sy=-10 —» y=2 —>
y=2

5. + 3y = -1 2.16. Sol.
2.16. { X=1, y=-2

3x + o5y = -7
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12x - 7y = 3 2.17. Sol.
2.17. { X=2,y=3
15x - 3y = 21
4x + 12y = -8 2.18. Sol.
2.18. { x=1, y=-1
5X - y = 6
3x + b5y = 12 2.19. Sol.
2.19. { x=-1, y=3
ox + 3y = 4
7x - 3y = -5 2.20. Sol.
1220.{ X:l’y:4
5x + y = 9
Metode de substitucio
x - 3y = -3 y =9 —5X y =9 —5X y=4
— — —
5x + y = 9 7x=3(9-5x)=-5 Xx=1 Xx=1
2(x-3) = 2y 2.21. Sol.
2.21. { X=2,y=-1
2Xx -y = 5
5(x+2) = vy 2.22. Sol.
2.22. { x=-1, y=5
2x+y = 3
3x+y = 5 2.23. Sol.
‘223.{ X:l’y:Z
2(x+1) = 2y
2x +y = -5 2.24. Sol.
2.24. { X:-]_’ y:-3

3(x-2y) = 15
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3x = 3(y-1) 2.25. Sol.
2.25. { X=2,y=3
2 = 2(2x-y)
Metode d’igualacio
{ 3x = 3(y-1) y=x+1 y=x+1 y=3
— — —
2 = 2(2x-Y) y=2x-1 X+1=2x-1 X=2
2(3x-2) = -by 2.26. Sol.
2.26. { x=-1, y=2
3(2x+3y) = 12
X = 2(4-y) 2.27. Sol.
1227;{ X:4’y:2
y-3 = X-5
X+ 3y = X -6 2.28. Sol.
2.28. { X=3, y=-2
X-1 = 2y + 2X
3(x-2y+1)=-3y 2.29. Sol.
2.29. { x=1, y=2
X+5y=2x+3y+3
4x - y=3(x-3+Yy) 2.30. Sol.
2.30. { x=-1, y=2
3X+5y=-3x+2y
Metode de reduccio
{ 4x-y=3(x-3+Yy) X—4y=-9 {—2x+8y:18
— —
3x+5y=-3x+2y 2X+y=0 2x+y=0
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y=2
— Oy =18 — y=2 —
Xx=-1
X + y = 8 2.31. Sol.
2.314 X=2, y=b
X+ y =3
2 3
X + 2y = 9 2.32. Sol.
x=1,y=4
2.32.
{3x -y = 2
4
X + y =3 2.33. Sol.
533 { X=-3, y=6
X+ y =2
3 2
X - 3y = 6 2.34. Sol.
x=9,y=1
2.34.
{x + 2y = 5
3
X -y = -2 2.35. Sol.
2 x=4, y=4
2.35. <
X -y = 2
2

Metode de substitucid

10
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X -y = -2
2 {x—2y=—4 { X=2y-4 {x:4
S — — —
X -y = 2 2X—y=4 22y—-4)—-y=4 y=4
2
_ 2.36. Sol.
x+ y =0 x=6, y=-4
3 2
2.36. <
x o+ Yy =1
3 4
3x + 2y = 0 2.37. Sol.
X=2,y=-3
2.37.
X + 2y = -1
2 3
( 3 = 6y 2.38. Sol.
X=4,y=2
2.38. <
X = ﬂ-l
2 2
2x -y =1 2.39. Sol.
X=3, y=5
2.39.
x -y =1
3 5
([ X-y + x+y =1 2.40. Sol.
2 3 X=2, y=4
2.40. <
2X - ﬂ =1
4

11
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Metode d’igualacio

[ X-y + x+y =1
2 3 {3x—3y+2x+2y:6 {SX—y:6
. — —
4
y=5Xx—-6 y=5Xx-6 y=4
— 8x—-4 — 8x—-4 —
y = 5x—-6= X =2
3
X + y = 1 2.41. Sol.
6 4 X=3, y=-2
2.41. <
x -y =14
10 6 15
X = 3y 2.42. Sol.
2424 _ =15,y=5
_X - _y + 3
3 5
(3 - 2y = 4 2.43. Sol.
2.43. | 7 X=2,y=1
y - 6 = x-1
x+1 = 2 2.44. Sol.
— X=3, y=2
y
2.44., -
x =1
y+1

12
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3(x-y) = 2x+1 2.45. Sol.
2.45. { X=-5, y=-2
4x -15y = - 2X
Metode de reduccio
{ 3(x-y) = 2x+1 {x_3y:1
%
4x-15y =  -2x 2x-35y =0
—2X+6y=-2 X=1+3y=-5
— =>y=-2 —
2x—-5y=0 y=-2
X+y = 5 2.46. Sol.
X-y X=3, y:2
2.46. <
x =1
L 3+3y
2X - y = 4 2.47. Sol.
247.{ X x=-1,y=2
| 2x+3y = 4
bx = 2 2.48. Sol.
248.1 Xx+y X=2,y=3
L 3X-2y = X-2
33X = 5 1 2.49. Sol.
249.] 2x+y 5 x=3,y=-1
2X+3y = 3

13




Xavier Rabasa Arévalo http://www.xtec.net/~jrabasa

sistemes lineals
X + 5y = 2X 2.50. Sol.
2.50. =5, y=1
X - 3y = 9
2 2

3. SISTEMES COMPATIBLES INDETERMINATS

3x + 2y = 18 3.1 Sol.
31 Xx=2t, y=9-3t
x + y =3
2 3
y = 12x-8 3.2 Sol.
39 { Xx=1,y=12t-8
X -y = 2
4
—-2x + 3y = -12 3.3 Sol.
33 { x=3t,y=2t-4
X -y = 2
3 2
X + 6y = 15 3.4 Sol.
34 { X=5-6t,y =t
5 + 2y = 5
3
B 3.5 Sol.
-y = -2 X=2t,y=t+2

X
35.{ 2
X

14
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Metode d’igualacio

- = - X+4
g ' ’ Sy X+4 v
< - X+4_)y:T_) y = Tty
-x + 2y = 4 Y=, 2
3.6 Sol.
16x + 18y = 24 x=t,y=(12-8t)/9
3.6. < n o+ By = 1
3 4
r3x + 2y =0 3.7 Sol.
37 | X =2t,y=-3t
X+ 2y =0
3 9
( X—3y — _92 3.8 Sol.
X =3t-2,y =t
3.8.%
X = ﬂ_l
2 2
2x -y = 1 3.9 Sol.
39 X=t,y=2t-1
x -y =1
3 6 6

15
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3.10 Sol.
-y + xty =1 X =t y =5t-6
310.1 2 3
y = 5x-6
Metode d’igualacio
X-y + x+y =1
2y 2~y y=95X—-06 X =
¢ 2 3 — —>y=5x-6—
y = 5X-6

16




